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REVISÃO E RESUMO: RETAS

EQUAÇÃO VETORIAL DA RETA

Vetor diretor

t: parâmetro

EQUAÇÕES PARAMÉTRICAS  DA RETA

EQUAÇÕES SIMÉTRICAS  DA RETA
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REVISÃO E RESUMO: PLANOS

EQUAÇÃO GERAL DO PLANO

EQUAÇÃO VETORIAL DE UM PLANO 
(em coordenadas)

EQUAÇÕES PARAMÉTRICAS DE π
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RETA CONTIDA EM UM PLANO
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INTERSEÇÃO DE DOIS PLANOS
A interseção de dois planos é uma reta r contida nos dois planos.

5



PROBLEMAS:

1. Estabelecer equações reduzidas na variável x da reta de 
interseção dos planos:

2. Encontrar equações paramétricas da reta de interseção 
dos planos:
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INTERSEÇÃO DE RETA COM PLANO
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EXEMPLO:

SOLUÇÃO:
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PROBLEMA:

Determinar o ponto de interseção da reta r com o plano π.

SOLUÇÃO: I(6, -3, -2)

SOLUÇÃO: I(1, -3, 7)
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(a)

(b)



Posições Relativas de Retas em 3-D

r1

concorrentes

r1

r1

r1 = r2

r2

paralelas

r2

r2

reversas

coincidentes
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Posições Relativas de Planos

planos concorrentes: planos paralelos:

n2

n1n2

n1 é paralelo a n2

n1

n1 não é paralelo a n2
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POSIÇÃO RELATIVA DE RETA E PLANO
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1. A reta r estar contida em π.

2. Serem paralelos. 

3. Serem transversais. 

Para que r esteja contida em π 
é suficiente que dois de seus 
pontos, distintos, ∈ 𝜋, caso em 
que 𝑟 ∩ 𝜋 = 𝑟.

Dados o vetor diretor Ԧ𝑣 = (𝑚, 𝑛, 𝑝) e 𝜋: 𝑎𝑥 + 𝑏𝑦 + 𝑐𝑧 + 𝑑 = 0, podemos então 
estudar a posição relativa de r e π seguindo o roteiro:

• Se  𝑎𝑚 + 𝑏𝑛 + 𝑐𝑝 ≠ 0, r e π são transversais.
• Se 𝑎𝑚 + 𝑏𝑛 + 𝑐𝑝 = 0, r e π não são transversais. Para esclarecer se r está 

contida em π ou é paralela a π, basta escolher um ponto A de r e verificar se ele 
pertence a π.

(𝑟 ∩ 𝜋 = ∅)

A interseção de r e π reduz-se a 
um único ponto.



EXEMPLOS:

14

1.

2.
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