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EQUACAO

REVISAO E RESUMO: RETAS

VETORIAL DA RETA
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EQUACf)ES PARAMETRICAS DA RETA
(x,y,z)=(x,,v,,2,) +t(a,b,c)

(x,vy,z)=(x, +at,y, +bt,z, +ct),

X =X, +at
T Y=YV, + bt
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EQUACOES SIMETRICAS DA RETA
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REVISAO E RESUMO: PLANOS

EQUACAO GERAL DO PLANO
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EQUACAO VETORIAL DE UM PLANO
(em coordenadas)
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EQUACOES PARAMETRICAS DE nt
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RETA CONTIDA EM UM PLANO
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I) dois pontos A e B der forem também

de T ou

[I) vi=0, em que Vv é um vetor diretor
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INTERSECAO DE DOIS PLANOS

A intersecao de dois planos é uma reta r contida nos dois planos.

1) Como r esta contida nos dois planos, as coordenadas de qualquer ponto

(x,y,z) € r devem satisfazer, simultaneamente, as equa¢oes dos dois planos.

2) Outra maneira de obter equacoes de r é determinar um de seus pontos e um

vetor diretor.




PROBLEMAS:

1. Estabelecer equacoes reduzidas na variavel x da reta de
intersecao dos planos:

n:3x—-y+22—-1=0 e M X+2y—3z—-4=0

2. Encontrar equacoes parameétricas da reta de intersecao
dos planos:

n:3x+y—32—-5=0 e N, X—y—z2—3=0



INTERSECAO DE RETA COM PLANO

Sejam: r
a: ax+by+cz+d 0o

A

x:xo+€t
r:qy = yp +mt
Z =127 +nt

onde a reta nao é paralela ao plano.

Se o ponto P =(x, y, z) € 0 pon-
to de intersecao da reta com o plano,
suas coordenadas devem verificar as
equacoes do sistema formado por

Me®.



EXEMPLO:

1. Determinar o ponto de intersegao da reta r com o plano 7, em que

(x=—1+2t
r:qy=>5+3t e m:2x—-y+3z-4=0

z= 3—t
SOLUCAO:

Qualquer ponto de r é da forma (x,y,z) = (-1 + 2t, 5+ 3t, 3 — t). Se um deles é

comum com o plano 7, suas coordenadas verificam a equagao de &t

2(-1+2t) = (5+3t)+3(3-t)—-4=0 — t=-1.

Substituindo esse valor nas equagoes de r obtém-se

x=—-1+2(-1)=-3 y=5+3(-1)=2 z=3—-(-1)=4

Logo, a intersecao de r e ™ é o ponto (-3, 2, 4).




PROBLEMA:

Determinar o ponto de intersecao da reta r com o plano n.
(@rix=3t,y=1-2t,z= -t e m:2x+3y—22—-7=0

SOLUCAO: (6, -3, -2)

(x=4+k (x=2+h+2t
(b) r:qy=3+2k e m:<y=—3—-h-t
z=-2-3k z=1+3h-3t

soLucAo:  I(1,-3,7)
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Posicdes Relativas de Retas em 3-D
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paralelas coincidentes
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POSICAO RELATIVA DE RETA E PLANO

1. A reta r estar contida em Tt. Para que r esteja contida em 1t
é suficiente que dois de seus
pontos, distintos, € m, caso em
quer NmT =7r.

2. Serem paralelos. (rnm=0)

3. Serem transversais. A intersecao de r e M reduz-se a
um unico ponto.

Dados o vetor diretor v = (m,n,p) em: ax + by + cz + d = 0, podemos entdo
estudar a posicao relativa de r e m seguindo o roteiro:

* Se am+ bn + cp # 0, r e msao transversais.
* Seam+ bn + cp = 0, r e m ndo sao transversais. Para esclarecer se r esta
contida em mt ou é paralela a i, basta escolher um ponto A de r e verificar se ele

pertence a .



EXEMPLOS:

1. Estude a posicéao relativa de r e m:

(x=1+1

(a) r:3 y=1-4

(b) r X=(1,1,0) + A(1,-1,1)

2. Estude a posicao relativa de r e 7.
(a) rX=(1,1,1)+4(3,2,1)

Tx+y—z+2=0

T x+y—-2=0

a: X =(1,1,3) + A(1,-1,1) + u(0,1,3)
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