Z m@ 2studando :m Casa

me. (70/7& ﬁthr/}a
- learning

Sequéncia Numerica
(limites)#2

Loading...




e —
—= =

O qué é uma sequéncia numeérigads==s" X mC

- learning

=

37—36—35—34—33—32—3]'.
38 17—16—15—14—13 30

| |
e
4(|) 1? |6 1— 2 1Z|I. 2?

41 2(|) 7— 8§— 9—10 ZT
42 21—22—23—24—25—26

43—44—45—46—47—48—49...




Ideias

— 2 i — ) e (y

S, =da; ta, + -+t a,=



O qué é uma sequéncia nu merlcaff’%*\ e

Motivagio

@(\_@ Uma lista de numeros escritos em uma ordem definida

an ?>

@ ([}
\ 56
< Notagao : sequéncia {a,,a,, 0,0, ...,4a, ...} é também indicada por

{a,} ou {an}n=

(al’ az’ a3’ a4’ e o o) an’ se o )-> SI (all 02’ a3’ a4’ LR | an )-> SF



Exemplos

ﬂ o0
(a) _ =
{H + 1 }H=| n = n + l

H.i‘! '%H

(b) {(l}ﬂ(; - ”} _ i+ 1)

(©) {vn =31}, an=1n —3.n=3

nm|
(d) {::056} a = cos~Z a=0
n=l{} 0
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Construindo "=«
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Em geral, anotagdo ma. =L
1T . R
- a -7 ay, A
7T 8
o 1534567 z L
: n >
lim =1 0 n
n—= 1 + l

~

Definicdo: Uma sequéncia {a,} tem limite L e escrevemos

lima, = L ou a, — L quando n —

n—
se pudermos tornar os termos a, tao proximos de L quanto quisermos ao fazer n sufi-
cientemente grande. Se lim, . a, existir, dizemos que a sequéncia converge (ou € con-

\ vergente). Caso contrario, dizemos que a sequéncia diverge (ou € divergente). J




Definicao

-

-

Teorema: Se

lim,—-~a, = L.

lim,—« f(x) =L e f(n) =a, quando n € um inteiro, entio

y

*4 y=f1)
L /N -—

=Y

0 123 4

Em particular, como sabemos que lim,—. (1/x") = 0 quando r > 0

, ]
Im — =0

n—= fl

Se lim,—» a, = o0, entdo a sequéncia {a,} € divergente
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Propriedades © ' ~ X Lo ammeem= - Zom

Se {a,} e {b,} forem sequéncias convergentes e ¢ for uma constante, entao

lim (a, + b,) = lim a, + lim b,

H—=0oo H—s % n—%

lim (a, — b,) = lim a, — lim b,

n—w n—w n—oo
lim ca,, = ¢ lim a, limc = c¢
n—w® n—ow n—mw

lim (a,b,) = lim a, * lim b,

n— n—0oo n—x

lim a,

. p — :
lim e a— se lim b, # 0
n—= b, lim b, n—e

lim af = [lim a,,]'u se p>0ea,>0

Hn— > n—x



Propriedades

Teorema do
Confronto

Y

Sea, = b, =< ¢, paran = noe lima, = lim ¢, = L, entao lim b, = L.
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Exemplo 1: Encontre lim

n—oen + |
+ n + I ;}I_IE l 1
lim = lim— = = = ]
n—w© f + l n—s e l . . l l + 0
| + — Iim 1 + lim —
I n—ow n—% J]
n
Exemplo 2: A sequéncia a, = 5T ¢ convergente ou divergente?
n
. n 1
[1m = |im = o0
n—w /10 + n n—so 10 ]



Exemplo 00 LA - X A e~ Zem

In
Exemplo 3: Calcule lim -

n—e=

In x 1/x
lim 1 lim /2 =0

e X e Teorema:  fim, ..f(x)=L e f(1) =a, quando n é um inteiro, entio

lim,»«a, = L.

~Inn
lim = ()

n—oe H




Exemplo 00

a, A
1L
——t——t——t—t—t— a sequéncia {(—1)"} € divergente.
0 n
1 2 3 4
_l__

n

Exemplo 5: Calcule lim se ele existir.

n—® I

Teorema:  qq iy la,| = 0, entao lim a, = 0.

n—oe n—oe




Exemplo 00

n

se ele existir.

Calcule Iim

n—s0 n Teorema: Se ;}E;Il ‘“”I = 0. entdo ,,li_l,l;lc an = 0.

C?”Jk

+ . l)u . 1 1

lim = lim— =0

n—m I n—x A

—1)" o| | Lo

[1m = ()

n—x I
_1 -+
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